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В даннoй работе рассматривается один сверточный многочлен векторно-
го пространства над полем. Доказывается, что этот стандартный многочлен 
является сверточным (стандартным) тождеством. 

 
В настоящей работе сверточные многочлены и тождества понимаются в 

смысле [1–3]. Основным результатом  работы является следующая 
Т ео р е ма .  Пусть V – векторное пространство размерности m–1 над 

полем k. Тогда сверточное тождество на V имеет вид 
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(суммирование ведется по всем элементам группы подстановок Sm множества 
1, 2,…, m). 

Доказательство. Обозначим через   множество {1, 2,…, m}. Сверточ-
ный многочлен (1) сильно однороден, и его носитель равен ( , ). По 
теореме 1 из [2] достаточно доказать, что равны 0 все значения (1) на базисе 
пространства  ( , ). Но отображение, сопоставляющее каждому элементу 
этого пространства значение сверточного многочлена, линейно, и поэтому 
достаточно проверить, что значения сверточного многочлена (1) обращаются 
в 0 на всех элементах некоторого базиса пространства  ( , ). 

Пусть  1 2 1, ,..., me e e   – базис V, 1 1,..., me e  – дуальный ему базис *V . Базис 
пространства  ( , )= *( )V V   состоит из тензоров вида 

1 2
...

mi i iu e e e     1 2 ... mjj je e e    . 
Среди индексов 1 2, ,..., mj j j  обязательно найдутся хотя бы два одина-

ковых (например ,s tj j ). Обозначим через mA  знакопеременную подгруппу 
группы mS , через   – транспозицию (s, t). 

Значение сверточного многочлена (1) на тензоре u равно: 
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       1 (1) ( ) ( ) ( ), ... , ... , ... , 0t t s s m mj i j i j i j i          

(здесь мы воспользовались тем, что ( ) ( )i i   при ,i s t , ( ) ( )t s  , 

t sj j ; ( , )x y  как всегда обозначает функцию Кронекера, равную 0 при 
x y  и 1 при x y ). 

Итак, значения (1) на всех базисных элементах пространства  ( , ) 
равны 0, что и требовалось доказать. 

Сверточный многочлен стf  мы будем называть стандартным сверточ-
ным многочленом степени m. Его удобно записать в форме определителя из 
операторов i

jS : 
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²ßË³ï³ÝùáõÙ ¹Çï³ñÏíáõÙ ¿ ÷³Ã³ÃÙ³Ý ÙÇ µ³½Ù³Ý¹³Ù, áñÁ Ñ³Ý-
¹Çë³ÝáõÙ  ¿  ëï³Ý¹³ñï  ÷³Ã³ÃÙ³Ý  ÝáõÛÝáõÃÛáõÝ  í»Ïïáñ³Ï³Ý  ï³ñ³-
ÍáõÃÛ³Ý íñ³: ÜáõÛÝáõÃÛáõÝÁ Ï³ñ»ÉÇ ¿ ·ñ»É áñáßÇãÇ ï»ëùáí` Ï³½Ùí³Í 
ûå»ñ³ïáñÝ»ñÇó: 
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ONE  STANDARD  CONVOLUTION  IDENTITY 
 

S u mma r y  
 

In this paper one standard convolution identity of vector space is considered. 
This identity can be presented as a determinant of operators.  


